
7 êëàññ. Óñëîâèÿ çàäà÷

1. Ïîêðàñüòå 11 êëåòîê êâàäðàòà 6 × 6 â ÷¼ðíûé öâåò òàê, ÷òîáû ñ êàæäîé ïîêðàøåííîé

êëåòêîé ïî ñòîðîíå ñîñåäñòâîâàëè ðîâíî äâå íåïîêðàøåííûõ.

2. Ìèøà è Äèìà èãðàþò íà êëåò÷àòîé äîñêå 8×8. Îíè õîäÿò ïî î÷åðåäè, íà÷èíàåò Ìèøà. Îí

ñâîèì õîäîì ðèñóåò ãàëî÷êó â ëþáîé ñâîáîäíîé êëåòêå. Îòâåòíûì õîäîì Äèìà êëàä¼ò íà äîñêó

ïðÿìîóãîëüíèê 1× 7, çàêðûâàÿ ãàëî÷êó. Ïðÿìîóãîëüíèêè íå äîëæíû ïåðåêðûâàòüñÿ è âûëåçàòü

çà ïðåäåëû äîñêè. Åñëè Äèìà íå ìîæåò ñäåëàòü õîä (è òîëüêî â ýòîì ñëó÷àå), îí ïëàòèò Ìèøå

òûñÿ÷ó ðóáëåé, ïîñëå ÷åãî õîäèò Ìèøà. Èãðà çàêàí÷èâàåòñÿ, êîãäà Ìèøà íå ìîæåò ñäåëàòü õîä.

Ìîæåò ëè Ìèøà èãðàòü òàê, ÷òîáû íàâåðíÿêà çàðàáîòàòü íå ìåíåå 36 òûñÿ÷ ðóáëåé? (Ñâîáîäíîé

ñ÷èòàþòñÿ êëåòêà, êîòîðàÿ íå îòìå÷åíà ãàëî÷êîé è íå ïîêðûòà ïðÿìîóãîëüíèêîì 1× 7.)

3. Ïðÿìîóãîëüíèê ðàçáèò íà 9 ìåíüøèõ ïðÿìîóãîëüíèêîâ. Ïåðèìåòðû ÷åòûð¼õ èç íèõ óêàçàíû

íà ðèñóíêå. Íàéäèòå ïåðèìåòð ïðÿìîóãîëüíèêà ïîä çíàêîì âîïðîñà.
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4. Èçâåñòíî, ÷òî a, b è c � ðàçëè÷íûå ñîñòàâíûå íàòóðàëüíûå ÷èñëà, íî êàæäîå èç íèõ íå

äåëèòñÿ íè íà îäíî èç íàòóðàëüíûõ ÷èñåë îò 2 äî 100 âêëþ÷èòåëüíî. Äîêàæèòå, ÷òî åñëè ïðî-

èçâåäåíèå abc ýòèõ ÷èñåë � íàèìåíüøåå èç âîçìîæíûõ, òî îíî ÿâëÿåòñÿ êóáîì íàòóðàëüíîãî

÷èñëà.

5. Êàêîå íàèáîëüøåå êîëè÷åñòâî òð¼õçíà÷íûõ ÷èñåë ìîæíî âûïèñàòü íà äîñêó òàê, ÷òîáû

ëþáûå äâà âûïèñàííûõ ÷èñëà ðàçëè÷àëèñü õîòÿ áû â äâóõ ðàçðÿäàõ?



8 êëàññ. Óñëîâèÿ çàäà÷

1. Ðàçðåæüòå ïðÿìîóãîëüíèê 4 × 7 íà 8 ðàçëè÷íûõ ïî ôîðìå ÷àñòåé, îòëè÷íûõ îò êâàäðàòà

1× 1.

2. Ïðè êàêîì íàèìåíüøåì íàòóðàëüíîì n ÷èñëî (n − 1)(n − 2)(n − 3)(n − 4) íàòóðàëüíî è

îêàí÷èâàåòñÿ òðåìÿ íóëÿìè?

3. Â òðåóãîëüíèêå PQR âûñîòà PK, áèññåêòðèñà QL è ìåäèàíà RM ïåðåñåêàþòñÿ â îäíîé

òî÷êå T . Èçâåñòíî, ÷òî PT = QT . Äîêàæèòå, ÷òî òðåóãîëüíèê PQR � ðàâíîñòîðîííèé.

4. Â ïåðâóþ ìèíóòó Ìàòâåé íàïèñàë íà äîñêå ÷èñëî 2021, à âî âòîðóþ � ÷èñëî 2022. Êàæ-
äóþ ìèíóòó îí çàïèñûâàåò íà äîñêå åù¼ îäíî ÷èñëî, ðàâíîå ñóììå ïîñëåäíåãî çàïèñàííîãî íà

äîñêå ÷èñëà, óìíîæåííîãî íà 20222021, è ïðåäïîñëåäíåãî çàïèñàííîãî íà äîñêå ÷èñëà. ×åìó ðàâåí
íàèáîëüøèé îáùèé äåëèòåëü ÷èñåë, çàïèñàííûõ Ìàòâååì íà äîñêå â 2021-þ è 2022-þ ìèíóòû?

5. Ñàøà è Àëèíà èãðàþò â èãðó. Èçíà÷àëüíî ïåðåä íèìè íà ñòîëå ëåæèò ïî îäíîé êóïþðå

êàæäîãî èç äîñòîèíñòâ 1, 2, 5, 10, 50, 100, 500, 1000 è 5000 ïèàñòðîâ. (Êóïþð äðóãîãî äîñòîèíñòâà â

ýòîé ñòðàíå íå áûâàåò.) Ñàøà è Àëèíà õîäÿò ïî î÷åðåäè, íà÷èíàåò Ñàøà. Çà îäèí õîä ðàçðåøàåòñÿ

âçÿòü ñî ñòîëà ëþáóþ êóïþðó, ðàçìåíÿòü å¼ â áàíêå íà ëþáûå êóïþðû ìåíüøåãî äîñòîèíñòâà íà

òó æå ñóììó è ïîëîæèòü âñå ýòè êóïþðû íà ñòîë âìåñòî âçÿòîé. Ïðîèãðûâàåò òîò, êòî íå ñìîæåò

ñäåëàòü õîä. Åñòü ëè ó Ñàøè èëè ó Àëèíû ñïîñîá âûèãðàòü, êàê áû íè èãðàë ñîïåðíèê?


